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. Duoti naturalieji skaiciai ai,as,...,a14, kurie visi yra didesni uz 4. Ant lentos uzra-
some 196 (nebutinai skirtingas) sumas a, + am, kur 1 < n,m < 14. Tada kiekvienos
sumos visus skaitmenis, iSskyrus du paskutinius, nutriname. Ar gali buti taip, kad
lentoje liks uzrasytos visos jmanomos dviejy skaitmeny kombinacijos 00, 01, ..., 98,997

. Trikampis ABC yra smailusis. Taskai B; ir C yra trikampio aukstiniy, iSvesty
atitinkamai i$ virsuniy B ir C, pagrindai. Duoti tokie taskai P ir @), kad B; ir C yra
atitinkamai atkarpy BP ir C'Q vidiniai taskai. Kampas PAQ yra statusis. Taskas
F yra trikampio AP(Q aukstinés, iSvestos i§ virsunés A, pagrindas. Jrodykite, kad
kampas BFC yra statusis.

. Teigiami skai¢iai z,y, z tenkina lygybe z + y? + 23 = 1. Jrodykite, kad
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. Kiekvienam sveikajam skai¢iui m didziausia sveikojo skaic¢iaus kuba, nevirsijantj m,
pazymékime f(m). Pavyzdziui, f(26) = 8 ir f(27) = 27. Duota naturaliyjy skaiciy
seka aq, a9, as, ..., kur ay4+1 = 3a, — 2f(ay) su kiekvienu n > 1.
a) Raskite bent vieng pirmojo nario a; reikSme intervale [2012,3000], kuriai egzis-
tuoja toks skaicius M (priklausantis tik nuo a;), kad a, < M kiekvienam n > 1.
b) Raskite visas galimas naturaligsias pirmojo nario a; reikSmes, kurioms egzistuoja
toks skai¢ius M (priklausantis tik nuo a1), kad a,, < M kiekvienam n > 1.

. Staciakampio, kurio krastinés 4 ir 5, viduje duoti sesi taskai. [rodykite, kad atstumas
tarp kazkuriy dviejy tasky yra mazesnis uz 3.

. Naturaliyjy skaiciy aibé padalyta j k nesikertanciy poaibiy Aj, Ao, ..., Aj taip, kad
koks bebuty naturalusis skaic¢ius n > 15, kiekviename i$ ty k poaibiy atsiras du
skirtingi skaiciai, kuriy suma lygi n.
a) Irodykite, kad naturaliyju skaic¢iy aibe galima padalyti j tris tokius poaibius.
b) Irodykite, kad naturaliyjuy skaiciy aibés negalima padalyti | k& tokiy poaibiy, jei
k>4.



