Mokiniy matematikos olimpiados
rajono etapo uzduociy 9- 10 klasei sprendimai
2010 m.

1. Jei berniukas turi dvigubai daugiau rieSuty nei jo porininké mergaite, tai ben-
dras poros riesuty skaic¢ius lygus trigubam mergaités surinkty riesuty skaiciui. Jei
berniukas turi dvigubai maziau riesuty nei jo porininké mergaité, tai bendras poros
riesuty skaicius lygus trigubam berniuko surinkty riesuty skaic¢iui. Todél kiekvienos
poros turimy riesuty skaicius dalijasi is 3. Tada ir visy vaiky turimy riesuty skaicius
dalijasi iS 3 ir negali buti lygus 2009.

Ats.: Negali.

2. Tarkime, kad a yra toks skaic¢ius, jog lygtys 2° +az +1 =01ir 2* +a2®> +1 =0
turi bendra Saknj zg. I3 lygybés xg + az? + 1 = 0 atéme lygybe zj + axg + 1 = 0,
padauginta i§ xo, gauname 1 — 2y = 0. Tada i§ lygybeés 23 + azo + 1 = 0, gauname
a = —2. Patikrine jsitikiname, kad su a = —2 pradinés lygtys turi bendrg Saknj
r =1

Ats.: a = —2.
3. Kadangi trikampis DBF’ lygiasonis, tai Z BDF = Z BFD. Tada

LCFD=n—-/BFD=n—-/4BDF =/ZBDA.

Todél trikampiai CF' D ir BDA lygus (dvi krastinés ir kampas tarp ju), ir £ FDC =
/ZDAB. Tada L EDA = ZFDC = £ DAB = Z DAFE. Vadinasi, trikampis AED
lygiasonis, todél AE = ED.
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4. Teskomg trizenklj skai¢iy pazymeékime abc. Trizenklis skaicius negali prasidéti 0,
todél a > 1. I8 salygos iSplaukia, kad abe = 12(a+b+c), 100a+10b+c = 12(a+b+c),
88a = 2b+ 11lc. Kadangi 88a = 20+ 11c < 2-9+11-9 = 117, tai a = 1. Dabar
2b = 88 — 11c = 11(8 — ¢), todél skaicius 2b dalijasi is 11. Vadinasi, b = 0, o tada
c = 8. Taigi ieSkomas trizenklis skaicius yra 108.

Ats.: 108.

5. Aisku, kad [z] > 0. Be to, 0 < {z} < 1, todél [z] > [z] - {z} > 3. Vadinasi, [z] > 4.
Dabar i$ nelygybés [z]-{z} > 3 iSplaukia, kad {z} > 3/4. Taigi = > 4, 75. Patikrine
jsitikiname, jog skaicius 4, 75 tenkina duota nelygybe.

Ats.: x =4,75.



