Lietuvos mokiniy matematikos olimpiada
Savivaldybiy etapo uzduotys 9-10 klasei

2025 m.

1 uzdavinys. Duotas kvadratas ABC D, kurio krastinés ilgis 1. Ant kvadrato jstrizainés AC pazymeétas
taskas E toks, kad AE = AD, o spindulys BFE kerta krastine C'D taske F'. Raskite atkarpos DF ilgj.

2 uzdavinys. Hilberto viesbutyje yra n auksty ir kiekviename gyvena po vieng svecia. Hilbertas nu-
sprendé perskirstyti svecius j kitus kambarius (taip, kad galbut po perskirstymo keli sveciai gyvens tame
paciame aukste). Bet kuris svefias nebus patenkintas, jei Zemiau jo gyvenes svefias po perskirstymo
buty apgyvendintas auksc¢iau jo.

Jei Hilbertui pavyko svecius perskirstyti taip, kad visi buvo patenkinti, jrodykite, kad bent vienas svecias
liko gyventi tame paciame aukste.

3 uzdavinys. [ kiekvieng trikampés lentelés langelj (Zr. pav.) jraSyta po skaiiy taip, kad bet kuriuo-
se dviejuose gretimuose langeliuose esanciy skai¢iy skirtumo modulis yra 1, bei centriniame langelyje
iradytas skai¢ius 0. Visy lenteléje esanciy skai¢iy suma pazymime S. (Du langeliai laikomi gretimais, jei
jie turi bendra krastine).

VAVAVAVAN

(a) Ar egzistuoja tokia lentelé, jog S = 57

(b) Raskite visas galimas S reikSmes.

4 uzdavinys. Sveikieji neneigiami skai¢iai x ir y tenkina lygtj 22 + y? = 2025 bei z < y. a) Raskite
bent vieng tokiy skai¢iy z ir y pora; b) Raskite visas tokias skai¢iy x ir y poras.

5 uzdavinys. Realieji skaiciai x ir y tenkina lygtis:

23+ 8 = 22y + 22,
Y0 + 23yB = 2Py + 5.

Raskite visas galimas x — y reikSmes.

Kiekvienas uzdavinys vertinamas 5 taskais.



Lietuvos mokiniy matematikos olimpiada
Savivaldybiy etapo uzduotys 11-12 klasei

2025 m.

1 uzdavinys. Raskite visus sveikuosius skai¢ius z, y ir z, tenkinancius lygtis:

Yy =Y — %,
Yz =z —x,
Zr=x —y.

2 uzdavinys. Sveikieji neneigiami skaiciai x ir y tenkina lygtj 22 + y? = 2025 bei < y. a) Raskite
bent viena tokiy skaifiy x ir y pora; b) Raskite visas tokias skai¢iy x ir y poras.

3 uzdavinys. Tegul ant stalo ratu sudéliota kazkiek svareliy, ir ant kiekvieno uzrasyta ,,K* arba , D"
Jeigu ant svarelio yra raidé ,, K“, tai jis dedamas ant kairés svarstykliy puseés, o jei ,,D“ tai ant deSinés.
Tarkime, kad sudéjus visus svarelius ant svarstykliy (ant ty pusiy kaip paZyméta ant svareliy), svarstyklés
lieka pusiausvyros. [rodykite, kad galime rasti tokj svarelj, nuo kurio viena po kito dedant svarelius (ant
ju atitinkamy pusiy) pagal laikrodZio rodykle, svarstyklés niekada nenusvirty j deSine puse (pusiausvyra
galima).

4 uzdavinys. I kiekvieng i§ 10 apskritimy (7r. pav.) suraSyta po naturalyjj skaic¢iy taip, kad kiekvienoje
horizontalioje arba 60° pasuktoje (j bet kuria puse) nuo horizontalios tieséje visi skai¢iai buty skirtingi.
Ar gali ty skai¢iy suma buti a) 24 b) 237

5 uzdavinys. Duotas smailusis trikampis ABC'. Krastinés BC' vidurio statmuo kerta krasting AC' taske
D. Tagkas F pazymétas taip, kad ADEB yra lygiasoné trapecija su pagrindu AB. Jei spindulio AE ir
apie trikampj ABC' apibrézto apskritimo sankirtos taskas yra F, jrodykite, kad AF = AC.

Kiekvienas uzdavinys vertinamas 5 taskais.



